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Axiomatic Theories of Truth, Bounded Induction and
Reflection Principles

Streszczenie

Mateusz Letyk

30 maja 2017

W rozprawie doktorskiej zajmujemy si¢ badaniem wtasnosci pojecia prawdy. Pozostajac w
obrebie tradycji zainicjowanej przez Alfreda Tarskiego, zakltadamy, ze prawdziwos¢ jest wia-
snoscig zdan oraz wykorzystujemy formalne narzedzia w celu eksplikagcji i rozstrzygniecia sta-
wianych pytari. Méwiac bardziej precyzyjnie: badamy to, w jaki sposéb rézne wilasnosci po-
jecia prawdy sg ze sobg powigzane. O wlasnosciach pojecia P mozna mysle¢ jak o regutach
jezykowych kierujacych uzyciem P. Uzywajac lepiej sprecyzowanych pojeé, wiasnosci te moga
by¢ rozumiane jako postulaty znaczeniowe albo aksjomaty naszego jezyka, regulujace warun-
ki uznawania zdan, w ktérych wystepuje P. W rozprawie jesteSmy zainteresowani sytuacjg, w
ktérej P jest pojeciem prawdy i badamy rézne aksjomatyczne teorie prawdy, ktére maja mode-
lowa¢ konkretne postulaty znaczeniowe dla tego pojecia.

Skupiamy sie gléwnie na kompozycyjnych, stratyfikowanych teoriach prawdy. Teorie tego
typu posiadaja aksjomaty okreslajace jak prawdziwos¢ zdania zalezy od prawdziwosci jego
bezposrednich podformut (kompozycyjnosc), lecz pojecie prawdy jest dobrze okredlone jedynie
dla zdan, ktére nie zawierajg predykatu prawdy (stratyfikacja). Ograniczamy si¢ do sytuacji, w
ktorej jezykiem przedmiotowym jest jezyk Arytmetyki Peana pierwszego rzedu, traktujac te
ostatnig jako teorie bazowa.

Interesujace nas wlasnosci pojecia prawdy wyliczone sa w tytule naszej rozprawy. Pierwsza
znichjest staba induktywnos¢: badamy jakie wlasnoséci ma pojecie prawdy, jesli zatozymy, ze kaz-
da ograniczona formutla z predykatem 7" spelnia zasade indukgji. To pytanie jest interesujgce
przynajmniej z dwéch powodoéw. Po pierwsze, przy ograniczonej mozliwosci przeprowadzania
dowodéw indukcyjnych wewnatrz teorii jest dalece nieoczywiste czy mozemy stosowac stan-
dardowe w tym kontekscie techniki dowodowe (takie jak indukcja po budowie formuty, czy
indukcja po dtugosci dowodu), ktérych zwykle uzywa sie w rozumowaniach metateoretycz-
nych z wykorzystaniem predykatu prawdy. Po drugie, nie jest oczywistym, ktére zdania jezyka
przedmiotowego beda dowodliwe przy wykorzystaniu jedynie tak ograniczonych srodkéw.

Nasza rozprawa zawiera nowe wyniki dotyczace aksjomatycznych teorii prawdy z induk-
cja ograniczong. Dowodzimy, ze tak podstawowe aksjomaty wystarcza do zagwarantowania,
ze pojecie prawdy ma wiele bardzo naturalnych wtasnosci (takich jak np. domkniecie na dowo-
dliwos¢ w logice pierwszego rzedu). Co wiecej, pokazujemy, Ze jest tak w przypadku zaré6wno
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klasycznie kompozycyjnych teorii, jak i tych, ktére s3 kompozycyjne, ale dopuszczaja niezde-
terminowanie niektérych zdan.

Innym zagadnieniem badanym w naszej rozprawie s zasady refleksji. Intuicyjnie, zasada
refleksji dla zbioru zdan X wyraza fakt, ze wszystkie konsekwencje tego zbioru w logice ¥
sq prawdziwe. Majac do naszej dyspozycji predykat prawdy, mozemy takq zasade wyrazi¢ za
pomoca jednego zdania, np.

Dla dowolnego zdania ¢ jezyka L, jesli ¢ jest dowodliwe z X w logice .Z, to ¢ jest prawdziwe.

Zasady refleksji mozemy podzieli¢ na dwie grupy, w zaleznosci od tego, czy zbiér X, dla ktére-
go formutujemy zasade refleksji, zawiera wszystkie zdania prawdziwe, czy nie. W pierwszym
przypadku méwimy o zasadach domkniecia, w drugim - o zasadach zupetnosci. Zauwazmy,
ze zasada domkniecia implikuje, ze prawdziwos¢ jest zachowywana przez wnioskowania w
logice .Z. Jednym z gtéwnych celéw naszej pracy jest zbadanie relacji pomiedzy zasadami re-
fleksji a indukcja ograniczong dla predykatu prawdy, w kontekscie teorii kompozycyjnych. W
szczegOlnosci interesuje nas to, czy indukcja ograniczona wystarcza do udowodnienia zasad
refleks;ji i, jesli tak, to ktére zasady refleksji staja sie dowodliwe w takiej teorii. Co wiegcej, ba-
damy czy odpowiedZ na powyzsze pytania zalezy od tego, czy wybrana teoria prawdy jest
klasycznie kompozycyjna, czy dopuszcza niezdeterminowanie niektérych zdan.

W rozprawie jesteSmy zainteresowani pojeciem ,sity" réznych wlasnosci pojecia prawdy.
Przedstawiamy trzy ré6zne formalne eksplikacje tego pojecia, koncentrujac sie¢ gtléwnie na sile
teoriodowodowej: naszym celem jest scharakteryzowanie zbioréw zdan jezyka przedmiotowego,
ktére mogg by¢ wywnioskowane przy uzyciu réznych rozwazanych przez nas wlasnoéci dla
pojecia prawdy.



